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班級 姓名 積分

310 張O于 10

103 曹O銘 10

303 薛O灝 10

204 林O澄 10

303 游O緒 10

309 陳許O燦 10

303 楊O侖 10

202 王O甄 9
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班級 姓名 積分

陽明論數 積分榜 16-18期

204 林O澄 30

303 游O緒 28

303 楊O侖 27

309 陳許O燦 26

303 薛O灝 20

113 羅O翃 16

210 陳O男 10

103 曹O銘 10

310 張O于 10

109 張O珅 9

202 王O甄 9

 

陽明論數第 18 期總評 
1.   本期問題因逢期中考，投稿同學並不多，僅有 9位，大多數投稿同學都

寫成各種非常有意思的證明手法。本期題目雖為證明題，但是是一題不是這

麼困難且具有非常多方向的題目，投稿同學一共寫出約 7種不同方法，甚至

有同學寫兩個方法。 

    同學投稿方法：相似形方法共 2種，和差角方法共 3種，面積方法共 1

種、座標化方法共 1種。真的是相當出色。 

    參考詳解提供相似形、和差角、座標化各一種方法，PDF檔最後會附上

幾位撰寫優良同學的寫法供參考：相似形(204林同學、303游同學)、 

                              和差角(310張同學、202王同學) 

                              面積公式(303楊同學) 

                              座標化(309陳許同學) 

 

2.①310 張同學，在公布題目隔天一大早便投稿，而且撰寫漂亮，使用和差角

簡單明瞭證明完成，寫得相當顯而易見。 

 ②103 曹同學，能利用輔助線與相似形簡易地完成證明，很棒，惟撰寫過程

建議格是再清楚一點，如：因為( )、所以()的標示可以再明確一點。 

 ③303 薛同學，非常有想法，使用和差角與輔助線相似形來證明，和差角方

法寫得相當完整流暢，滿分；輔助線+相似形手法則稍嫌可惜，開頭上有不合

理的地方(或者是說說明不完整導致奇怪的結論出現)，後續基本上也不太會

看下去，評分上可能不會給分。 

 ④204 林同學，輔助線與相似形的方法上呈現地相當清楚完整，堪為佳作。 

 ⑤303 游同學，寫了面積公式與另一種輔助線_相似形的手法，兩個方法都

寫得相當出色，惟撰寫時，變換式子時，多利用因為( )、所以() 敘述，以便

閱讀。 



 ⑥309 陳許同學，利用座標化，可以隨意切換幾何方法跟代數方法，能信手

拈來各種想要的目標值，進而完成證明，相當不錯。 

 ⑦303 楊同學，能利用面積性質細膩地推倒完成，也相當優秀，惟因為題目

是開放式證明的問題，你撰寫式子時建議需要說明你在做的是面積相等，哪

一個面積跟哪一個面積相等，直接寫數學式子需要閱卷老師猜測你的動作，

略有說明不完全的問題，建議下次可以改善。 

 ⑧202 王同學，可以善用基本三角函數與和差角公式，順暢地完成證明，表

現優異。惟假設角度時有加”度”，後面卻沒有加，我們會視為”徑”，小

小瑕疵，瑕不掩瑜。 

 ⑨羅同學比較可惜了一點，開頭上有一個致命錯誤，令其中某角度為 45 度

，特例不能當作至證明(除非證明因為什麼原因而該角度是 45 度)，即使後續

都很合理，但證明題如果開頭就錯，後續基本上是不會給分的。 

 

3.第 18期滿分同學前 5名：(依繳交先後排列) 

        310張同學、103曹同學、303薛同學、204林同學、303游同學 

 第 17期滿分同學：(依年級、班級由低而高排列) 

        204林同學、303薛同學 

 第 16期滿分同學：(依年級、班級由低而高排列) 

        204林同學、210陳同學、303游同學、303楊同學、309陳許同學 

 都將獲得陽明論數徽章，徽章已到貨，歡迎同學於任意時間來數學科辦公室  

 找賴瑞琪老師，領取徽章與原稿，可製作學習歷程檔案。學期末會頒發戳章 

 證書，總積分前十分另有獎狀。 
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___________________________________________________________________________________ 

本期問題： 

有一正方形 PQRS的邊長為 2，其中 PQ邊上有一點 A，PS邊上有一點 B。 

證明：當三角形 PAB周長為 4時，ARB恆為 45度。 

 

[參考解答] 
(方法一：相似形) 

將 PQ線段往 Q方向，向外做延伸線，於延伸線上取一點 C，使得 RC RB= ， 

可得 RSB RQC   (RHS全等) 

90BRC BRQ QRC BRQ SRB = + = + =   

 

4 (2 ) (2 )AB PA PB PA PB QA SB= − − = − + − = + ，又 AC QA QC QA SB= + = + ，故 AB AC=  

觀察 ,ARB ARC  ，因為 AB AC= ， RB RC= ， AR AR= ，故 ARB ARC    (SSS全等) 

令 ARB  = ，則 ARC  =  

由第一式可知： 2 90 45 =  = 得證。 



 

(方法二：三角函數) 

2 2, ,AP a BP b AB a b= = = +  

周長為 4 ( )
22 2 2 2 2 24 4 4 2 8 8 16 0a b a b a b a b a b a b ab a b + + + =  + = − −  + = − −  − − + =  

4 4 8ab a b = + −  

 

令 , ,ARQ BRS ARB   =  =  =  
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(方法三：座標化，做直角三角形檢驗邊長比) 

令 P(0,0)，Q(2,0)，R(2,2)，S(0,2)，A(a,0)，B(0,b)， 
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利用點斜式求出 ( ) ( )
2 0

: 2 2 : 2 2 2 0
2

AR y x AR x a y a
a

−
− = −  + − − =

−
 

作一直線過點 B，垂直 AR於 H點，觀察直角三角形 BHR 
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直角三角形邊長比為1: 2，故ARB為 45度。 

 














